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metilor [prop. XV]. engo I' nomerum 4
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XXXIX.
umernm inuemire minimom, qui datas paries ha-
..- ' P r BmidﬁﬁMPmAlB,n

—— +—— oportet igitor numerum im
. , minimum, gui peries A, B, I‘
1Z H‘Iinﬂ:m.h.

3 i i A partibus enim 4, B, I" de-
7 rd ﬁﬁmhlhﬂmmdxz,
') numeras 7, quem 4, K, Z minimum me-

‘B pmhlbﬂtanume:mdﬂz
ﬁ;m nerum & 4, E, Z de-

bmisias pestes ust 4, B, T iaque I paries 4,
Mﬂlm,amm et

! thﬂiqmmmﬂml

HFMH-‘IL lﬂ-‘ﬂ. qmepm

, 7 Rhibet, nomevum @ melisndur noméei
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i oumen. A, B, o nnmm.dln'bn!
-' mlm.ﬁz dieo, esse
AiB=I:EXd:Z
m&hnnhmwi
I:E e 4: zl)

——14 ﬂﬁ.ﬂt ngﬂaﬂ

&b guonigm o > I'== A4 st .d'xﬂi-.l,
4:.4[VIL 17} werum I': E~~H: 8. quam
ﬂ'iﬁ=..d 4. ryuwsus quomiam E>< 4w d
gnx3=n, erit o : Z wm A 2 B [VII, 17].
i g Z—O.I; quare W D.I—{.F.
us b, oswe stism H: G .4 4. exgo.
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iz eadem ratione sunt. quare etiam A, I', 4, B et
E, M, N, Z in eadem ratione sunt. verum 4, I, 4, B
deinceps proportionales sunt. quare ebiam E, M, N, Z
deinceps proportionales sunt. ergo quot inter 4, B
secundum proportionem continnam interpositi sunt
numeri, totidem etiam inter E, Z secundum propor-
tionem continuam interpositi sunt numeri; quod erat
demonstrandum.

IX.

Si duo pumeri inter se primi sunt et inter eos
secundum proportionem continuam interponuntur nu-
meri aliquot, quot inter eos secundum proportionem
continuam interponuntur numeri, totidem etiam inter
singnlos et unitatem secundum propertionem conti-
nuam interponentur.

Sint duo numeri inter se primi A, B, et inter eos
secundum proportionem continuam interponantur I
A, eteponatur unitas E. dico, quot inter .4, B secun-
dum proportionem continuam interponantur numeri,
totidem etiam inter singulos 4, B et unitatem secun-
dum proportionem continuam interpositum iri.

sumantur epim duo numeri minimi in ratione 4,
I, 4, B numerorum Z, H, tres autem &, K, 4 et sem-
per deinceps uno plures, donvec fiat multitudo eorum
multitudini numerorum 4, I, 4, B aequalis {prop. II].
sumantur et sint M, N, 5, O. manifestum igitur

-0y &gaﬁgol dgo:) in ras. m. 1 B. 12, duwimzacy P. 14,
petabv] fEfe perafv Theon (BVe). 24, t@r] corr. ex 1or V.,












ninﬁnun ini
illlilnaﬂn inter singulos A,«B
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w') axib etism I': 4 = E: B. quars elinm
E:B ggo inter 4, B onus mdml..
paalis nomerns,

ﬂu-.n muhanJ B T A’
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gue 4 : B = IT : 4% quod eraf
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V3 nﬂm-hemm’uﬁm A3 A
: dqnml"}cl"—ﬂetf}dﬂ
;. _ = K:Z [VII, 17Tl eadem de causa
+ 4 =F:H [V, 18].") rursus
o= A ah ' Z = @, erit E: zn.g.
17]. uerom E: Z=1I': 4. gnare el
== A4 : 9. rumus gquonism I‘xz—ﬂﬁ
£ Z = K, erit [VII, 18] I": S =8 : K. ror
. dxz—][etd:-cﬂ'—ll,u-it
) Z:H=K:B VI, 17].
M Z: He=T:d quare elinm
I’:A—A‘ @ =6:K=K:B5
¥ 4, B duo medii proportionales sunt @, K.
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sunt, et .4 numerum B metitur, 4 etiam numerum
E metitur [prop. VII). est autem 4: E=1I: 4.
ergo etiam I" numerum 4 metitur [VIL def. 20].

Rursus I' numerum . metiatur. dico, etiam A
numerum B metiri,

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus,
numeros 4, E, B deinceps proportionales esse in
ratione I': 4. et quoniam est 't A= A4: E, et I"
numerum 4 metitur, etiam A4 numerum E metitur
[VIL def. 20]. et 4, E, B deinceps proportionales
sunt. quare etiam 4 numerum B metitur.t)

Ergo si numerus quadratus quadratum numerum
metitur, etiam latus latus metietur; et si latus latus
metitur, etiam quadratus quadratum metietur.

XV.

&1 eubus numerus cubum numerum metitur, etiam
A— latus latus metietur; et si latus
B i latus metitur, etiam cubus cu-
r— ‘g:—' , bum metietur.
a4 Nam cubus pumerus A4 cu-
Er— bum B metiatur, et nomeri 4
He—e— latus sit I, numeri B autem A.
Z— dico, I" numerum ./ metiri.

sitenim I'>< I'=E, d>X d=H, I'< 4= 1Z,

1) Nam E numerum B metitar (VII def. 20) et 4 numerum E,

15, omep #0eu deitas) om. PB. 21 pezoroslo g, 22, I') 4 g.
23. 0 I'] nel 6 I" Vip. pereriose BV . 25, 0 0F A fav-
w0v] xal f1i &6 I 1w o4 BV . H] Z BV, wed Evu &
r té; d) o 8t 4 faveev BVyp, 26.°2] HBVgp, mowelto)
om, P.
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I''<Z =0, 4> Z = K. manifestum igitur, nu-
meros E, Z, H et 4, ®, K, B deinceps proportionales
esse in ratione I": A [prop. XII]. et quoniam 4, @,
K, B deinceps proportionales sunt, et .4 numerum B
metitur, etiamnumerum @ metitur {prop. ViI}. uerum
A:@0 =TI :4 ergo etiam I' numernm 4 metitur.

Ruorsus metiatur I' numerum 4. dico, etiam 4 nu-
merum B metiri. nam iisdem comparatis similiter
demonstrabimus, numeros 4, @, K, B deinceps pro-
portionales esse in ratione I': . et quoniam I" nu-
merum 4 metitur, et I': 4 = 4 : O, etiam 4 nu-
merum & metitur [VII def 20]. quare etiam nume-
rum B!) metitur 4; quod erat demonstrandum.

XVL

Si numerus quadratus quadratum numerum non
metitur, ne latus quidem latus metietur; et si latus
latus non metitur, ne quadratus quidem quadratum
metietur.

A— Sint numeri quadrati 4, B, latera
B————— 1 autem eorum sint I} 4, et A4 nume-
r—— rum B ne metiatur. dico, ne I'" qui-
e — dem numerum 4 metirl,

nam si I’ numerum . metitur, etiam 4 nume-
rum B metietur [prop. XIV]. at 4 numerum B non
metitur. ergo ne I' guidem numerum 4 metietur.

1) Cfr. p. 313 not.

2 B, om. Vg 19. py] supra V. 22. woudpof] m. 2 B,
om, Vo, 23. pi;] supra V. 24. léyo 8¢ P. oud’ V.
pereroes Ve, peroel — 26: 76 4] mg. m. 1 P, 26. 094’ B.
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Rursus I' numernm »/ ne wmetiatur. dico, ne A
guidem numerum B metiri.

nam si 4 numerum B metitur, etiam I" humerum
4 metietur [prop. XIV]. at I'" numerum .4 non me-
titur. ergo ne 4 quidem numerum B metietur; quod
erat demonstrandum.

XVIL
Si eubus numerus cubum numerum non metibur,
ne latus quidem latus metietur; et si latus latus non
metitur, ne cubus quidem cubum metietur.

' A Nam eubus numerus 4 eubum

t numerum B ne metiatur, et nu-
— meri A latus sit I, numeri B autem
—_—d 4. dico, I'numerum 4 non metiri.

nam si I' nmumerum 4 metitur, etiam A4 numerum
B metietur [prop. XV]. at 4 numerum B non me-
titur. ergo ne I' quidem numerum - metitur,

Uerum I' numerum 4 ne metiatur. dico, ne A
quidemn numerum B metiri.

nam si 4 numerum B metitur, etiam I' numerum
A metietar [prop. XV]. at I’ numerum o non me-
titur. ergo ne A4 quidem numerum B metietur; quod
erat demonstrandum.

XVIIL

Inter duos similes numeros planos unus medius
est proportionalis numerus; et planus ad planum

in ras. . 13. 0] (prius) corr. ex rov V. 14. perpsi] pe-
terees Vep. 15, 00dé V. 20,6 4] supra m. 2 V. ~ 2L
oneg £der deifar] om. BV,
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duplicatam rationem habet quam latera correspon-
dentia.

Sint duno numeri plani similes A, B, et latera
npumeri 4 sint I, A, numeri B autem E, Z. ef quo-
piam similes plani nuweri ii sunt, qui latera pro-
portionalia habent [VIL def. 21], erit I': 4 = E: Z.
dico, inter 4, B unum medium esse proportionalem
numerum, et esse 4 : B=1T%: E* = A4*: Z%

jam quoniam est I': 4 = E: Z, permutando erit
I': E= 4:7Z [VI], 13]. et quoniam 4 planus est,

A —
Bt I 1 A
H ! ; | E

latera autem eius I', o, erit 4 ><I'= 4. eadem
de causa erit etiam E><Z=B. iam sit 4><E=H.
et quoniam o X = Ad et A< E=H, entI: E
= A4: H[VII,17]. uerum I': E = A : Z. quare
etiam A :Z = 4:H. rursus quoniam
Exd=Het ExXZ=21B,erit 4:Z=H:B
(VII, 17). demonstranimus autem, esse efiam
d:Z=4:H
quare etiam A : H — H: B. itaque 4, H, B deinceps
proportionales sunt. ergo inter 4, B unus medius
proportionalis est numerus.

in ras. ¢, wmolvmladidons P. 16. molumlasidons P, 17.
pév] supra m. 2 V. nolv;rtlrxmaaug P. memolnue Vo, 18,
-mlumlad:adctg P. 19. 41’ . 20. ovrmg] om., P, Z]
seq. ovtmg 6 4 P, del. m. 1, nal g dgee 0 A meds] in

rag, . 22, p.w] om. P. molvalesidees P. 23, memolyns
V. nolvalasideag P. 24. Z] in ras. ¢. 28, elor Vep.
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fam dico, esse etiam 4:B = I?: E* = 4%:
nam quoniam A, H, B deinceps proportionales sunt,
erit [V def. 9] 4: B = 4*: H-

et A H=I''"E=Ad:Z
quare etiam A4 : B = I'?: E? = 4%: Z*% quod erat
demonstrandum,
XIX.

Inter duos similes numeros solidos duc medii
proportionales numeri interponuntur; et solidus ad
solidum similem triplicatam rafionem habet quam
latera correspondentia.

Sint duo solidi similes 4, B et numeri 4 latera
sint I, o, E, numeri B autem Z, I, @. et quoniam

Ny

W
nr| L

similes solidi ii sunt, qui latera proportionalia habent
[VII def. 21), erit I': 4 = Z:H, 4: E=H: 8,
dico, infer 4, B duos medios proportionales numeros
interponi, et esse A:B=1I%:Z%= 4% H*=E*: 0%

sit enim I'>< 4 = K, Z>< H = 4. et quoniam

2V, 18, aguftuot of Ve 19. plv 616 pév Vo, 6 B.
24. xaf] (prius) om. B, mg. . i) fort g '
Enclides, edd, Helberg ot Menge. IL 21






ELEMENTORUM LIBER VIIL 393

I, 4 et Z, H in cadem ratione sunt, et I' > 4 = K,
Z > H = A, numeri K, 4 similes plani sunt [VII
def. 21]. itaque inter K, A4 unus medius est pro-
portionalis numerus [prop. XVIII] sit M. itaque
M == 4 ><Z, ut m propositione praecedenti demon-
stratum est [p. 318, 15; 26]. et quoniam
AdxT=Ket d<Z=M et ''Z=K: M
[VI, 17). uerum K : M= M: 4. itaque K, M, A
deinceps proportionales sunt in ratione I': Z. et
quomiam est I': J = Z : H, permutando erit
I':Z=.:H [V, 13].
eadem de causa erit eliam o : H = E: @ itaque
K, M, A4 deinceps proportionales sunt in rationibus
'z, 4:H E: 0. iamsit ExxX M= Net@>M=F5.
et quoniam 4 solidus est, eb latera eius sunt I', o, E,
erit ExXI>4=.4. nuerum I'>C 4= K. itaque
E > K = 4 eadem de causa etiam @ >< 4 = B.
et quoniam E > K = 4, et E > M = N, erit
K:M=A4:N [VIL 17]. uerum
’ KM=I'"Z=4:H=E:06.

6. Post 3elyfn add. Vo: fonv doa (For @) ds 6 K modg viv
M, 6 M mgog t6v 4; idem B mg, m. 2. 7. mwemolnue Vi,
9. ¢ld” dg 6 K meds tév M| mg. . 10. 6] ofites 6 Ve
11, ¢fouv] om. P, sapra m. 1 V. 14, dea vt aved &7 »af] P;
waly émel dovy wg & A mpog thy B, ovrwg & H meos ov O,
dvallak doa lociv Theon (BVe) 16. K, 4, M Vo, &pu]
fu @, avdleydr slow V. 17. 16yp] om. Vg. 6 |
om, V. 21, D] (prius) eras. V. 22, 4] seq.in P: moliemio-
cioeg, sed delet. 23. mwemolnus V. 24. Post wollamla-
owtaag add. Theon: <év &n tév Z, H gBV @), 25. mEmoinne
V. 30, fni] corr. ex 6w m. 1 P; fouv @, mg, #ri,  xal
as] dg BV .
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sm K, MIH'} ‘sumh nm:l, qm
m habent as 4, I 4, ¢t multitido numeron
uqﬂldmlﬁhdxdnmmnd.l‘
mﬁﬁ H == 41 .4 [VI, 14]. eed E,.
i sumd, primi aotem ekism  minfmi [?Hp '

- sutem eos, gui sandam rsbionem lhabe
liter metiuntur, meior maiorem eb ruinor m
ﬂﬂ,m],h.n.ml-lpnm :
5 segquentenL Mﬂlmdﬂﬂ'“
leﬂll]h metitur. iam quoties E numerum

r, tob unitates wint in V. imgue N'5< Bem o
I‘lﬂ vernm B e= @ >< K. itagque
N8> K== A
ergo 4 solidus est, Isters sutem eins O, K, N.
q-hlz,ﬂ'lmnimim@ﬁ
: habent e I', 4, BY), E numernm I™
n B saquuliter mnh-lmr[ﬂ'l'.,ﬂﬂ] fmm oqu

‘.-.

.t‘f.: in . 20 demonstrabum ot
Xt oI I—JIE—I?',.:_F,
ﬂn-ﬁmuﬂh quod nomeri X, Z, B of 4, I, 4

pd: P 1A d: B K1 Ze=%: H, ol B,
Hmﬁm.{ I'I'ir"'d.'

'l b.l‘é! om. B. slaw P. ﬁ-nﬁfﬁm-—-h.d,
™ 'J H::'lﬁ'i”m * oil 3BV,
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nam quoniam A, B similes plani sunt, inter 4,
B unus medius proportionalis interponitur numerus
[prop. XVIII). inter-
ponatur, et sit I', et
sumantur numeri A, K,
'Z 7 winimi eorum, qui
eandem rationem habent ac A, I, B [prop. II]. itaque
extremi eorum o, Z quadrati sunt [prop. II coroll].
et quoniam est 4 :Z == A: B, et o, Z quadrati sunt,
A ad B rationem habet, quam quadratus numerus
ad quadratum numerum; quod erat demonstrandum.

At 1 [

I
Ll 1 Et | ¥

XXVIL

Similes numeri solidi inter se rationem habent,
quam cubus numerus ad cubum numerumn.

Sint similes numeri solidi A, B. dico, A ad B
eam rationem habere, quam cubus numerus habeat ad
cubum numerum,

nam quoniam A, B similes sunt solidi, inter 4,
B duo medii proportionales interponuntur numeri

A1 ¥ I'——m—
B v 1
Ei A 1 Hy 1 @ 1

[prop. XIX]. interponantur I, o, et sumantur minimi
numert eorum, qui eandem rationem habent ac A4,
I, 4, B iis aequales multitudine E, Z, H, ® [prop. 11].
itaque éxtremi eorum E, @ cubi sunt [prop. IT coroll.].
et E:® = A4:B ergo 4 ad B eam rationem habet,
quam cubus numerus ad cubum numerum; quod erat
demonstrandum.

22%
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lhumxnumarmmetmpnuhrA 4
~numeram E melitor, E autem numerum
, :ﬂl-qmqnunmmmﬂmﬁutu._ 8
b, somernm 4 metistor, qui primus esh [prap.
[}, quamguam. ei sequalis non est®); quod deri
ptest. idagne A numerom E metitor., of guo-
E numerum 4 melitor, secundum Z mebia-
dieo, Z nulli numerorum A, B, I" requalem esse.
n gi 2 slioui numercrnm 4, B, I" aequalis est, eb
rmm 4 seeundom E metilur, eliam aliguis nn-
orom. 4, B,"I" snmerum 4 secundum E mestitor,
pm quiniz nomeroram 4, B, I' numeram 4 seeun-
aliguem numeromm 4, B, I" metitar [prop. X}
gp K aheni nomerornm 4, B, I' aequalis est; qmﬂr

‘contra. hypothesim. evge Z mulli numerorum ., v

I mequalin est simibiter demonstrabimus, pume-
JmZmahn,mmndnmmﬁ&nhi,m—

m Z primum non esse. nam s primus est ot
am o meliinr, etinm 4 metietnr [prop. X1,

thmt,qmmqummlu[uﬂhnmm,qnod

Naom ol mmnmx £ metiena plisnl numearpe
Ai,lq.pm.lnenat mhulmolitm. idem ds

1--.#%1““ Ir ﬂ
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